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第2讲 旋转综合

一、 旋转之对角互补模型

锦囊妙计

如图，正方形 ，对角线 、 交于点 ， ，与正方形的两边分别交于点 、

．

结论：

① ≌ ， ≌ ．

② = ， = ．

③ = ．四边形

举个“栗”子

栗子1

1. 如图，在四边形 中， ， ， 于点 ．若

， ， ，则四边形 的面积为            ．
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栗子2

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

2. 如图，在等腰直角 中， ， 是斜边 的中点，点 、 分别在直角边 、

上，且 ， 交 于点 ．则下列结论：（ ）图形中全等的三角形只有两对；

（ ） 的面积等于四边形 的面积的 倍；（ ） ；（ ）

．其中正确的结论有（   ）．

栗子3

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

3. 如图，正方形 中， 是对角线 、 的交点，当 、 分别在 、 上运动时，始终保

持 ，正方形的边长为 ．

求证： ≌ ．

四边形 面积是否不变，若不变，请求出该四边形的面积，若变化，请说明理由．

试确定 的长度的取值范围．
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独步天下

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

4. 如图①，在平面直角坐标系中，等边 的顶点 ， 的坐标分别为 ， ．点 是 轴正

半轴上一个动点，连接 ，将 绕点 逆时针旅转 得到 ，连接 ．

图

直接写出点 的坐标，并判断 的形状，说明理由．

如图②，当点 在线段 上运动时， 的周长是否存在最小值?若存在，求出

的最小周长及此时点 的坐标；若不存在，说明理由．

图

当 是直角三角形时，求点 的坐标．（直接写出结果即可）
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二、 旋转之角含半角模型

锦囊妙计

半角在倍角内

如图，正方形 ，点 在边 上，点 在边 上， ．

 辅助线：延长 至点 ，使 ，连接 ．（补短法）

结论：

① 旋转全等： ≌ ，条件 ．

② 对称全等： ≌ ，条件 ．

③ = ，进而推出 的周长等于 ．

④ 平分 ， 平分 ．

举个“栗”子

栗子4

5. 如图， 是边长为 的等边三角形， 是等腰三角形，且 ．以 为顶

点作一个 的角，使其两边分别交 于点 ，交 于点 ，连接 ，则 的周长

为            ．
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栗子5

1

2

（ 1 ）

图

（ 2 ）

6. 回答下列问题

探究发现：如图 ， 为等边三角形，点 为 边上的一点， ，

且 ．

图

求 的度数．

与 相等吗?请说明理由

类比探究：如图 ， 为等腰直角三角形， ，点 为 边上的一点，

， ， ，请直接写出下列结果， 的度数．

半角在倍角外

如图，正方形 ， ，旋转 与 的延长线交于点 ，与 的延长线交于点

辅助线：在 截取 ，连接 ．（截长法）

结论：① 旋转全等： ≌ ，水平 ．

               ② 对称全等： ≌ ，水平 ．

               ③ = ．

               ④ 平分 ．
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举个“栗”子

栗子6

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

7. 已知：正方形 中（图 ）， ， 绕点 顺时针旋转，它的两边分别交

， （或它们的延长线）于点 ， ．

图
当 绕点 旋转到 时（图 ），线段 ， 和 之间有怎样的数量关

系？写出猜想，并加以证明．

图
当 绕点 旋转到图 的位置时，线段 ， 和 之间又有怎样的数量关系？证

明你的猜想．

图

若正方形的边长为 ，当点 运动到 边的中点处时，求 的长．
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角含半角的平方关系

已知 是等腰直角三角形， ．

思路：过点 作 ，且 ，连接 、 ．

           依题可知 、 都是 ，

           通过“ ”可证 ≌ ， = ，  ，

结论：

① ≌ ， = ，

 ② = ．

举个“栗”子

栗子7

A. ①②③④ B. ①②④ C. ①③④ D. ②③

8. 如图，在 中， ， ， 、 为 上两点， ， 为

外一点，且 ， ，则下列结论：① ；② ；

③ ；④ ，其中正确的是(　　)


